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- Debias recibir, amigo mio, la mitad de 35, o sea 17 y medio, recibirds, en cambio, la
mitad de 36, o0 seq, 18. Nada puedes reclamar pues es claro que sales ganando con
esta division.

Dirigiendose al segundo heredero continud.

- TU, Hamed Namir debias recibir un tercio de 35, o sea 11 camellos y pico. Vas a
recibir un tercio de 36, es decir, 12. No podrds protestar porque también es evidente que
ganas con el cambio.

Y, dijo, por fin al mdas joven:

- A i, joven Harin Namir, que segun la voluntad de tu padre debias recibir una novena
parte de 35, o sea tres camellos vy parte de otro, te daré un novena parte de 36, o seq, 4
y fu ganancia serd tambiéen evidente, por lo cual sdlo tfe queda agradecerme el resulta-
do.

Luego continué diciendo:

- Por esa ventajosa division que ha favorecido a todos vosotros, tocardn 18 camellos all
primero, 12 al segundo y 4 al tercero, o que da un resulftado de ( 18 + 12 + 4) de 34
camellos. De los 36 camellos sobran, por lo tanto, dos. Uno, pertenece como saben a
mi amigo el "bagdal" y el otro me toca a mi, por derecho y por haber resuelto a
satisfaccion de todos el dificil problema de la herencia.

iSois inteligente extranjero! - exclamo el mads viejo de los hermanos- Aceptamos vuestro
reparto con la seguridad de que fue hecho con justicia y equidad.

El astuto Beremis - "el hombre que calculaba" tomo luego posesion de uno de los mas
hermosos jamales del grupo y me dijo, entregdndome por la rienda el animal que me
pertenecia:

- Podrias ahora, amigo, contfinuar tu viaje en tu manso y seguro camello. Tengo ahora
yO, Uno solamente para mi.

Y continuamos nuestra jornada hacia Bagdad.

Jomado de: "El hombre que calculabaq"

Reflexiona con tus companeros
1. Que explicacion le darias tu a lo sucedido?
2. Si la herencia es de 54 camellos ¢Cudntos le toca a cada uno? y ¢Cudnto sobra?

3. Investiga el significado de: eximio, algelbrista, jamal, improperios
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AREA DE UNA FIGURA PLANA

Para cada fipo de poligono existe una manera diferente de calcular el drea. Ya
sabemos que el drea es la superficie comprendida dentro de un perimetro. Se repre-
senta con la letra (A).

Vamos a calcular el area del cuadrado, del rectangulo y del friangulo.

! 2

I | b
Ac = Area del cuadra-  Ar=Area del rectdngu- At = Area del tridngulo
do lo h = altura
| =lado | = lado b = base b h
Ac=1.1=P a=ancho Ar=1.a Ar=—
Ejemplos
g Ac=2cm.2cm EAngcm'zzcm £\ Ar=3cm2cm
& =@cmy? o =6cm < | 2
=4 cm? 6 cm?
| T2
2cm 3cm 3cm
= 3cm?

Problema de aplicacion

El drea disponible para la construccidon de una casa se distribuye de acuerdo al
plano siguiente:

Hallar el drea de cada division si tienen las siguientes medidas.

cuarto sala
1. Cuaros : a=3m, |=4m
2. Sala: a=4m, |= 5m
cuarto
3. Comedor : a=5m, |= 5m
comedor 4, Cocina : a=3m, I=5m
cuarto 5. Bario: a=2m, |= 4m
o . 6. Area total de la casa:
ano cocina
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EJERCICIOS

1. Complete las siguientes "tablas" segun las explicaciones anteriores:

Tb

m2

dm?

cm?2

mm?

6 m?

12 dm?

13 cm?

9 mm?

2. Complete los siguientes ejercicios, segun lo explicado anteriormente:

3 m?2, =
17m2 =
20m?2,. =
125 dm? =
232 dm2, =
315cm? =

3. Complete los siguientes ejercicios, segun lo explicado anteriormente;

7 Dm. =

dm2,

cm2,

mms2,

cm?,

mm?,

mms2,

m?2.

14HM. =
38Km. =

67 Km.

mts.

mts.

HmM.

116 Km. =
232 HM. =

Dm.

Dm.

tb

Km?

HM?

Dm?

m2

35 DmM?

16 HmM?

14 Km?
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POTENCIACION

En un abasto hay 2 bultos de leche en
pPolvo.

En cada bulto hay 2 cajas.

En cada caja hay 2 paguetes.

Y en cada paguete hay 2 latas de
leche.
.”Im” (Cudntas latas de leche hay en el
abasto?

El problema anterior gueda expresado,
en forma de producto, de la siguiente
manera:;

2x2x2x=

Este producto se puede abreviar utilizando la siguiente expresion:

2 4 —> Exponente (veces que se repite)
2%x2%x2x2x=

L BAse (Numero que se repite)

La expresion se lee: " dos elevado a la cuatro" o "dos a la cuatro”

Esta forra abreviada de expresar un producto se denomina potencia

POTENCIACION es la operaciéon que nos permite multiplicar un nimero (base) tantas
veces como lo indique ofro niumero (exponente).

Ejemplos:

Q)2/=2x2x2x2=16
C)6°=6xb6Xxb6xb6x6=7776

P)53=5x5x5=125
d)3°=3x3x3x3x3x3 =729

Si el exponente es 3 se lee: " a la fres" o "al cubo"

Si el exponente es 2 se lee: "a la dos " 0 " al cuadrado"

Es posible que se presenten casos donde Ias potencias no tengan igual base .
Eiemplo: 2% 6% o  3x3x3x4x4.

En este caso se multiplican solamente las que tfengan igual base

263 =2x2Xx6xb6x6 =864, 3x3x3xdx4d=233x4°
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EJERCICIOS
1. Escriba sobre la rayq, la base y el exponente de las siguientes potencias:
) 28 —> Base Exponente d) 5 —> Base Exponente
b) 42 —> Base Exponente e) 64 —> Base Exponente
c)3® —> Base Exponente f) 75 —> Base Exponente

2. Convierta las siguientes operaciones en potenciay resuelva:

a) 8x8x8= Q)4 xd= m) 16 x 16=

D) 2X2X2X2X2= n)5x5x5= n)é6x6x6=

C) 3Xx3Xx3x3= i) TOX10 x10= N)7x7=

d 9x9x9x3x3= )2x2x2x7x7= 0) 13X 13x6xb6x6b6=
e) 14 x14 x10 x10= Kf7x4x4x4= P)TXTXTXTXx3x2=
fl 5x5x5x5x5x3x3x3=1)10x10x3x3x3= Q) 8x8x8x2x2x5=

3. Complete el cuadro siguiente colocando "X" en la casilla de verdadero o de falso,
respondiendo a lo que se planteaq:

PLANTEAMIENTO VERDADERO FALSO
5x5 = 52 X
8% = 8x3
62 = 36
4x4x4 = 12

13 = 1
3x3x3 x3 = 3¢

24 = 2x4
5% = 125
7x7x7 = 143
23x 34 = 648
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MEDIDAS DE SUPERFICIE

Para medir areas se utilizan las medidas de superficie.
Recuerda que:

- el area es la superficie comprendida dentro de un perimetro.
- foda superficie tiene dos dimensiones, largo (I) y ancho (Q)
Supongamos una superficie de 1 m de anchoy 1 m de largo

Imxlm=1(mm)=1m?

1m

De acuerdo a ésto las medidas de superficie tienen como
unidad el metro cuadrado (m?).

— 1m——-

El metro cuadrado (m?) contiene ofras "unidades" que son inferiores a él.

Estas son: el decimetro cuadrado (dm2), el centimetro cuadrado (cm?)y el milimetro
cuadrado (mm?2).

La equivalenciq, entre estas medidas es:

dm? cm? | mm? ik dm?l cm? | mm?
m2 (100 [L0000 [L000000 Zgéz;i?\a dm ) 3m?2 |300 |30000 [B000000
dm? 100 | 10000 | |que bajemos < 6 dm? 600 | 60000
cm? 100 Touoltlpllcamos por mm2 30cm? 3000

El metro cuadrado también tiene "unidades que son superiores a &l.

Estas son: Decdmetro cuadrado (Dm?), Hectémetro cuadrado (Hm?) y Kilémetro
cuadrado (Km?),

La equivalencia, entre estas medidas es:

Km?
HmZ4 Dm?2| m? Hm?3 Dm?| m?2

Por cada | HmM? )

Km? [100 |10000(1000000 || escalén B2 3 Km? | 300 | 30000| 3000000

\ m

Hm? 100 | 10000 que bajemos 6 Hm? 600 | 60000
multiplicamos por 2

Dm? 100 || 100 P m 30 Dm? 3000

Recuerde: la inicial de las medidas inferiores se escriben con letra minudscula:
dm, cm, mm. y la de las medidas superiores se escriben con letra mayuscula:
Dm, HMm, Km.
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EJERCICIOS

1. Identifique los elementos de los siguientes poligonos:
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DESCOMPOSICION DE UN NUMERO EN SUS
FACTORES PRIMOS

Un nUimero es divisible entre ofro cuando
al dividirlos, el cociente es entero y el resto
es cero. Por ejemplo 8:2=4

8 es divisible entre 2.

Un numero es primo cuando solo es
divisible por él mismo vy por la unidad. Por

ejemplo:
PRIMO : 2 NO PRIMO : 6
2:2=1 6:1=6
2:1=2 6:.2=3
6:.3=2
6:.6=1

Descomponer un nimero en sus factores primos consiste en

hallar todos los divisores primos del numero.

Eiemplo: Descomponer en factores primos el nimero 30
El procedimiento practico es el siguiente:

b
a,b,cd a’ ab,c
ab, bc, cd, ad ab, bc, ca
o, B, %, & a, B, d
2. Clasifique los siguientes poligonos:
a b. c d

3. Halle el perimetro de los siguientes poligonos:

a) b) lcm

3¢cm 2cm lcm

2cm

1lcm
1em 2cm

2cm lcm 1cm

Colocamos el nimero (30) a la izquierda
B | DIVISORES 1. Se divide el numero por el menor divisor primo, dif_e—
30 5 rente de 1 (2) y el cociente (15) se coloca debagjo
del 30.
15 3 2. El cociente obtenido (15) se divide entre el siguien-
5 5 te divisor (3) si no es divisible entfre 2, el cociente (5)
1 se escribe debajo del 15.

3. Se continlia la division hasta obtener cociente 1

El nimero 30 se expresa como producto de sus factores: 30 = 2 x 3 x 5.

Otro ejemplo: 641 2
24| 2 3212
122 16| 2
6|2 812 64=2.2.2.2.2.2=2°
3|3 24=2.2.2.3=2%.3 412
1 212
1

Si hay un factor que se repite se escribe en forma de potencia
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EJERCICIOS

1. Descomponer los siguientes nUmeros en sus factores primos;

a) 12 b) 26 c) 35
12 = 26 = 35 =
d) 48 e) 57 f) 64
48 = 57 = 64 =

2. Cologque el nimero que corresponda a las siguientes descomposiciones factoriales:

Q) 2x3= d)2x3x5=
)2x7= e)3xbx7=
C)ox7= f)TT x3x2=
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ELEMENTOS DE GEOMETRIA PLANA
Los Poligonos

1.. Poligono:

Es la figura geomeétrica limitada
por lineas rectas o curvaos.
Ejemplos:

En todo poligono se consideran los siguientes elementos:
LADOS (I): Son los segmentos que forman la poligonal.
VERTICES (V): Los puntos de unién de dos segmentos.
ANGULOS (o, B, ...): Aberturas formados por dos segmentos
consecutivos (lados).

PERIMETRO (P): Es la suma de las longitudes de los lados.
(I + 1+ + ...). Se calcula sumando los lados del poligono.

Ejemplo :
¢Cudl es el perimetro de un terreno cuadrado, que tiene 2 mts por cada lado?

P=L+L+L+L
P=2mis + 2mis + 2 mts + 2mts
P= 8 mts

| =2 mis

| =2mis
2. Tipos de poligonos:

a. Regulares: Tienen todos sus lados y angulos iguales.
b. Irregulares: No fienen los lados y dngulos iguales.

O LA

W_J W_J

Reqgulares Iregulares




46
EBA1.6°S. | MATEMATICAS | Semana 9

EJERCICIOS

1. Complete las siguientes "tablas" segun las explicaciones anteriores:

T’ m [ dm [ cm [ mm

6m 1 t’ Km | Hm | Dm m
12 dm 1 35 Dm 1
13 cm 1 16 HmM 1
9 mm 1 14 Km 1

2. Complete los siguientes ejercicios, segun lo explicado anteriormente:

3mits. = dm. 6mifs. = dm.
17 mts. = cm. 19 mts. = cm.
20 mts. = mm. 33 mis. = mm.

125 dm. = cm. 80 dm. = cm.
232 dm. = mm. 246 dm. = mm.
315cms. = mm. 410 cms. = mm.

3. Complete los siguientes ejercicios, segun lo explicado anteriormente;

7 Dm. = mts. 8 Dm. = mts.
14 Hm. = mts. 17 Hm. = mts.
38 Km. = mts. 45Km. = mts.
67 Km. = Hm. @0 Km. = Hm.

116 Km. = Dm. 126 Km. = Dm.

232 Hm. = Dm. 318 Hm. = Dm.
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MINIMO COMUN MULTIPLO (M. C. M.)

Multiplo de un nimero: un nimero a es mulfiplo de otro b si a = n.b, donde n es un
numero natural

Vamos a formar un conjunto de multiplos de 2 y de 3:

M2:1.2=2 4.2=8 7.2=14
2.2=4 5.2=10 8.2=16
3.2=6 6.2=12 ©9.2=18

M3: 1.3=3 4.3=12 7.3=2]
2.3=6 5.3=15 8.3=24
3.3=9 6.3=18 9.3 =27

M2 = Multiplos
de2—> DR

2", } M3 =Muliplos
27 j«—de3

6,12,18 son multiplos comunes de 2 vy 3. 2 g5 f

LCudl es el menor?

En el caso anterior el m.c.m de 2y 3 es 6. Se expresa como: mecm (2,3) = 6
Para ofros nimeros es posible que este procedimiento sea un tanto dificil. Para
salvar esta dificultad existe un procedimiento mas sencillo. Pon mucha atencion:

Hallarel m.c.m. de 10y 12

1° Se descomponen en sus factores primaos.
10=2.5
12=22.3
2° Se multiplican los factores comunes y no
comunes con su mayor exponente.,
22.3.5=4.3.5=60
mcm (10,12) = 60
El minimo comun multiplo: es el multiplo de menor valor comun a varios nimeros. Es
el producto de los factores primos comunes y N0 comunes Con su Mayor exponente.,

Otro ejemplo:

1513 30]2 4

5 1
515 515
1 1

— O O
o N

— W O N
w NN

2.32.5=2.9.5 = 90

Aow —=
oo om
Il
W N W

.5
. 3.5
2.5

mcm (15,30,45) = 90
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EJERCICIOS

1. {Qué es el m.c.m. (minimo comun multiplo)?
2. Compare los siguientes conjuntos de multiplos y responda la pregunta:

Semana 9 |

. 45
MATEMATICAS | EBAT1.6°S.

LAS MEDIDAS DE LONGITUD
(EL METRO)

AM= 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40...
8M= 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, 64 ...

(Cudl es el m.c.m. de 4y 8? {Por que?
3. Calcule el m.c.m. de los siguientes nUmeros:

a) 8y 16:

b) 50y 75:

c) 8yl12:

d) 20,50y 75:

Al comprar determinadas cosas,
debemos conocer sus medidas, es dectr,
comparar su longitud.

En nuestra cultura utilizamos la unidad
de longitud llamada "metro" que se
abrevia m.

El metro: Es la unidad basica utilizada para medir la longitud.

Para facilitar y precisar las medidas se usan otras unidades derivadas del metro:
el decimetro (dm.), el centimetro (cm.) y el milimetro (mm.).
Las equivalencias, entre unas unidades y otras, son faciles pues van de 10 en 10.

dm| cm| mm

m | 10 | 100| 1000
dm 10 | 100
cm 10

m

Por cada

escalon

dm

que bajemos

multiplicamos por 10| m

dm cm| mm
3m 30| 300 | 3000
cm 6dm 600 | 6000

=

30cm 300

Para grandes medidas se usan ofras unidades superiores:
Estas son: Decdmetro (Dm.), Hectdmetro (Hm.) y Kildmetro (Km.).
Las equivalencias, se obtienen de igual manera:

Hm| Dm| m
Km| 10 | 100 (1000
Hm 10 | 100
Dm 10

Km

Por cada

Hm

escalon

que bajemos

multiplicamos por 10| m

Hm| Dm| m
\ 3Km | 30| 300 3000
Dm
6 HM 600 | 6000

30 Dm 300

Las unidades derivadas inferiores son llamadas submultiplos
Las unidades derivadas superiores son llamadas multiplos
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EJERCICIOS

1. Cudntas rectas paralelas podemos frazar a una recta dada (L).Traza al menos
cinco rectas.

2. Asignale un valor y un nombre a los siguientes angulos. Usa el fransportador.

a) o) c) \ d)

3. En el siguiente conjunto de rectas, relaciona las gue sean paralelas entre si.

4. Resuelve la siguientes situacion.

¢Cuantos angulos tienen las siguientes figuras? / /

SEE D

[/

a. b. C.
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Mdaximo Comun Divisor (M. C. D.)

Divisor de un nUmero: un numero es divisor de otro si al dividirlo el cociente es exacto.

Vamos a hallar los divisores de 36 y 45:

D36: 36:2 =18 363 =12 36:4=29
366 =6 369=4 3612=3
36:18 = 2 36:36 = 1

D45:45:3 =15 45:5=9 459=5
45:16 =3 45:45 =1

1, 3y @ son los divisores comunes.
(Cudl es el mayor?

Para hallar el méximo comun divisor de varios nimeros fambién podemos aplicar
un procedimiento que nos facilita el tralbajo. Pon mucha atencion.
Hallar el M.C.D. de 50y 20

1. Descomponemos los nimeros en sus factores primos.
202 50 =2x5%> 20 =2%2x5

N O
o

— O O,
o o N

o

N

2. Multiplicamos los divisores comunes, Con su menor
515
exponente. 2% 5 =10

3. Se obtiene asi el M.C.D.

M.C.D. (50, 20) = 10
Mdximo Comun Divisor: es el mayor divisor comun a varios nimeros. Es el producto
de los factores primos comunes con su menor exponente,

Otro ejemplo: Hallar el M.C.D. de 30, 50y 90

3012 50|2 Q0 Factores comunes con su

2
153 25|5 ?g g 30=2.3.5 menor exponente
5|5 5|5 5 50 =2.5° 2.5 =10

: : ° 90 =2.32.5
1 M.C.D. (30, 50, 90) = 10
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EJERCICIOS

1. ¢Que es el M.C.D.?

2. Sean los numeros 30y 42

D (30)1,2,3,5,6,10,15,30
D (42)1,2,3,6,7,14,21,42

a. ¢Cudles son los divisores comunes de los conjuntos dados?

b. ¢Cudl de los divisores comunes es el mayor?

c. (Cudl es el M.C.D. de los nUmeros 30y 427

3. Halle el M.C.D. de 60y 25

4, Halle el M.C.D.de 18, 17y 30
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ELEMENTOS DE GEOMETRIA PLANA
Rectas paralelas y angulos

Rectas Paralelas:

Dos rectas son paralelas, cuando situadas en
un Mismo plano no tienen puntos comunes, es
decir, no se cortan nunca.

———1 j ]
Ejemplo:
| l.! C ]
L /
Notacidn: M

Para expresar que dos o mas rectas son paralelas se usa el simbolo (ll) y se escrice L I M
Se lee: "L es paralela a M"

Otro ejemplo:

. RIIN SIQ
Los angulos:
Son aberturas formadas por dos semirectas (lados) que se cortan en un punto (vertice u
origen)
b o es el origen o vertice
oOb y oa son los lados
o]

5 aob es el angulo, también se le puede asignar una lefra griega: alfa
(o), beta (B ), ganma ( vy ), etc.

Los angulos se miden en grados, se expresan agregandole al nimero el simbolo (°).
5° se lee " 5 grados". Se miden con el transportador

90° A \ 135° 180°

N
Ademds de b,
¢Cudntos angulos -
tiene la estrella? JZON .
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EJERCICIOS

1. Hoz una lista de objetos donde se ejemplifigue el punto..

2. Traza una recta en cada uno de los pares de puntos.

Q) o) C. C) d)

3. En cada una de las siguientes rectas construye dos semirectas

L
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OTRA FORMA DE HALLAR EL M,iNIMO COMUN
MULTIPLO Y EL MAXIMO COMUN DIVISOR

Tema complementario

Minimo comun multiplo.
Hallar el minimo comun multiplo resulta un tanto laborioso cuando se trata de varios
numeros. Existe una forma de hallar el m.c.m. de forma simultdnea. Veamos un ejemplo:

Hallar el m.c.m. de 15, 30, 45, 60y 75

1. Hallamos los divisores de cada nimero y sacamos los comunes y Ios no comunes:
Divisores comunes y N0 COMuUNeESs:

DI5= 3,5,15 2,3,4,5,6,9,10,12, 15, 20, 25, 30, 45,
D30 = 2,3,5, 6,10, 15, 30
60, 75
D45 = 3,5, 9,15, 45
D60 = 2, 3,4,5,6,10, 12, 15, 20, 30, 60,

D75 = 3,15, 25, 75

2. Colocamos los numeros de la forma acostumbrada y comenzamos a dividir entre los
divisores empezando por el menor , hasta obtener 1 en el cociente:

15 30 45 60 75 | 2

- 15 - 30 - 2 o o

- - 3 15 ) 3 3. Multiplicamos los divisores

5 5 15 5 2513

3 - 5 ; ) 5 2.2.3.3.5.5=2900

1 1 1 1 5 | 5 el m.c.m. (15,30,45,60,75) = 900
- - - - 1

Mdaximo comun divisor:

Para hallar el MCD de varios nimeros de manera simultdnea procedemos de la forma
siguiente:

Hallar el MCD de 15, 30, 45, 60y 75

1. Colocamos los numeros de la forma acostumbrada y dividimos entre los divisores
comenzando por el menor hasta obtener 1 en el cociente

15 30 45 60 75 2

. 15 - 30 ) 2 Los divisores comunes se identifican

) ) ) 15 ) 3 con facilidad por que dan lugar a una
S 5 ]55 5 25 g fila ininferrumpida de cocientes

1 1 1 1 5 5

- - - - 1

2. Se buscan los divisores comunes (3 y 5) y se multiplican: 3. 5 = 15
EI MCD (15,30,45,60,75) = 15
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MINIMO COMUN MULTIPLO
Y MAX'MO COMUN D|V|SOR Ejercicios complementarios

1. Los dibujos corresponden a maqguinas imaginarios de hallar el Minimo Comun Multiplo y
Mdximo Comun Divisor de los nimeros. Escriba en los circulos vacios los nimeros que
usted crea conveniente,

Realice los cdlculos en el cuademo.

12 25
16 15
24 )N /)N

36 48 O m.c.m 45 60 O m.c.m
O O

35 81
20 ) 9

10 25 O m.c.m 27

Semana 8 |
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ELEMENTOS DE GEOMETRIA PLANA

El punto y la recta

El Punto:

La marca hecha con un Idpiz bien afiliodo
sobre la superficie de una hoja de papel,
nos da la idea de punto.

El punto geométrico no tiene dimensiones,
ni largo, ni ancho, ni alto.

Al frazar en un plano dos rectas que se
cruzan, observamos qgque se cortan o
"intersectan”, la interseccion de dos rectas
es un "punto".

Notacién:

El punto se designa con una letra
minudscula, asi: se escribe b y se lee: punto
b.

La Linea Recta:

Es un conjunto de puntos que se extienden
indefinidamente en una misma direccion y
en ambos sentidos.

Los puntos o las flechas en cada uno de
los extremos indican que la recta es ilimitada.

Notacion:
La recta se designa con una letra
mayuscula . Asi tfendremos la recta L.

La Semirrecta:

Un punto en una recta determina dos
semirrectas de igual origen y de sentido
contrario.

Si observamos el dibujo, la semirrecta de
la derecha (x b) es opuesta a la semirrecta
de la izquierda (x a) del mismo origen.
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RECUERDE

1. PROPIEDAD CONMUTATIVA:
El orden de los sumandos o sustraendos no altera el resultado.

ad4+1=1+4=] P)9-3=-34+9 =] c)-2-3=-3-2=[]

d) e) f)

2. PROPIEDAD ASOCIATIVA:
Al agrupar los sumandos o sustraendos no se altera el resultado.
A)-3+8-5+49=8-5+(-3+9=3+6=[9
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PROPORCIONES

En la vida coftfidiana existen muchas medidas que
dependen del aumento o disminucion de otras. Por ejemplo:

- La cantidad de arcilla respecto al nUmero de piezas
que se hardn.

- La talla del zapato respecto al tamano de los pies.

- La cantidad de calorias que se consumen con relacion
el esfuerzo fisico, entre otras.

EJERCICIOS

1. Resuelva los siguientes ejercicios:

q) 3+8= d 8 +7-9 = g)5-6-5+9 =
o) 6-5= e) 11+ 10+7 = h 8-4+7-3=
c) 5-8= f) 6+ 2-12 = i) 9-7-6-5 =

2. Resuelva los siguientes problemas:

a. En la Asociacion de Vecinos compraron 50 potes de pinturas. Si se utilizan 30 potes
en pintar el local y alguien les regala 20 potes (¢Cudntos potes quedan al final?

b. En una Cooperativa tenian 50 sacos de papas. Venden 30 sacos y luego un socio
entrega 20 sacos; pero se les danan 10 sacos con la humedad. ¢Cudntos sacos
les quedan para la venta?

Algunas magnitudes estdn tan relacionadas entre si que cuando se altera una de ellas,
se alterard también la otra.
Por ejempilo:
Si 1 persona hace 10 ladrillos por dia
Entonces 6 personas hardn 60 ladrillos por dia

Si aumenta la cantidad de personas trabajando en las mismas condiciones es logico
gue aumente la cantidad de ladrillos. En este caso la cantidad de personas aumentd 6
veces y la cantidad de ladrillos también. Por tanto se dice que son cantidades proporcio-
nales.

Lo anterior se puede expresar en forma numeérica de la siguiente manera:

1 __10

5 50 Selee:"1esaécomo 10 es a 60

Proporcionalidad directa: Cuando al aumentar una cantidad aumenta la otra (caso
anterior)

Personas 1 10 20 30 40 ..| — aumenta
Ladrillos 6 60 120 180 240..| — aumenta

Proporcionalidad inversa: Cuando al aumentar una cantidad disminuye la ofra.
Ejiemplo:
6 personas hacen un trabagjo en 12 horas, 12 personas lo hardn en 6 horas

Personas 6 12 18 36 .| —5 aumenta

Horas 12 6 3 1. | s disminuye

La proporcionalidad inversa se expresa de la siguiente manera:

6 _ 12 selee"besal2comol2esad

1 6
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EJERCICIOS

RESOLUCION DE PROBLEMAS APLICANDO PROPORCIONALIDAD

En una proporcion es posible hallar un término si se conocen tres de ellos.

Ejemplos 1: Se emplearon 7 potes de pintura para pintar 2 paredes. ¢Cudnta pintura
necesitaré para pintar 6 paredes iguales?

Para resolver este problema aplicamos el procedimiento siguiente:

a. Determinamos si la proporcion es directa o inversa a

mMas paredes Mdas pintura, la proporcion es directa

b. Expresamos el problema en forma de proporcion:

2_1 ge%z -
6 X 6~ X
x se calcula mediante la expresion: — —
6 7 42 Solucion: necesitaré
X = 2 = =21 21 potes de pintura.

Ejemplos 2: 6 personas tardaron 2 dias para realizar un frabajo. ¢Cudnto tardardn
12 personas?
a. Determinamos si la proporcion es directa o inversa
A mas pintores menos dias, la proporcion es inversa.

b. Expresamos el problema en forma de proporcion: §_®_>l
6_2 12 X
12 x

X se calcula mediante la expresion:

6.2 _ 12 _
X2 T2 1

Solucién: necesitaré
1 pote de pintura.

Problemas.

1. Resuelva los siguientes problemas: (hagalo en el cuademo)
a. Si empleo 7 potes de pintura para pintar la fachada de una casa ¢Cudntos potes
de pintura necesitaré para pintar 3 fachadas iguales?
b. Si unos obreros hacen 60 metros de pared en 10 dias, ¢Cudntos metros de pared
hardn en 20 dias?

2. Inferprete y complete el siguiente cuadro:

MESES 1 2
SALARIO 10.300 30.900 41.200 S

c. Tengo un manual fécnico de 250 paginas y leo 30 paginas en una hora, ¢Cudntas
pdginas habré leido al cabo de 8 horas?

d. Sihe utilizado 250 litros de agua en 15 dias, (Cudntos litros habre consumido en 30
dias?
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SUMA ALGEBRAICA

Existen situaciones donde no podemos emplear los nimeros estudiados hasta ahora
Por ejemplo:

- Una deuda

- Una pérdida

- Un ano antes de Ciristo

- Una temperatura por debagjo de 0°c

- Etc.
No es igual una perdida de Bs. 500 que una ganancia de Bs. 500
Para resolver esta situacion se crean los nimeros positivos y negati-
VOS

NUmeros positivos " + " (signo mas)
NUmeros negativos " - " (signo menos)

- Una deuda de Bs. 500 se expresa con -500 50 anos antes de Cristo se expresa con
- Una pérdida de Bs 100 se expresacon -100- _____,50°c bajo cero se expresa con

Los nUmeros positivos y negativos forman el conjunto de los nimeros enteros. En
este conjunto también se realizan las operaciones de suma.
Analiza las diferentes situaciones:

pa—

. Debo Bs. 400y pago 300. (Cudnto quedo debiendo?

2. Perdi en un negocio Bs. 1500y en otfro Bs. 700.
{Cudnto perdi?

3. Una temperatura de 5°c bajo cero aumentd
15°c .,A cudnto llega?

4, Gané en un negocio Bs. 3000 y en otro Bs. 2000.

¢{Cudnto gané?

Estos casos se expresan de la forma siguiente:
Caso 1: (- 400)+(+300) = -100, debo Bs. 100
Caso 2: (-1500)+(-700) =-2.200, perdiBs. 2.200
Caso 3: (-5)+(+15) = +10, llegda10°c

Caso 4: (+3000)+(+2000) = +5000 gané Bs.
5000

Hay casos en los que se presentan mds de dos situaciones combinadas:

Ejiemplo:

La sehora Maria fue al mercado vy le sucedio lo siguiente: Al comprar la came le dieron
100 gramos de mads, en la azdcar 50 gramos menos, en las lentejas 150 gramos mds y en
el pollo 30 gramos menos. (Cudntos gramos trajo de mds y cuantos de menos ?

La operaciéon nos queda: +100 - 50 +150 - 30

Se suman aparte los positivos y negativos

-50 4100 restamos, y al resultado le + 250
-30  +150 colocamos el signo del - 80
-80 +250 ndmero mayor 170

Esta operacion donde se suman de manera combinada nimeros positivos y ne-

gativos se denomina suma algebraica.

Otro ejemplo: -7 +4-8-9+1-6

-7 +4 - 30
-8 41 + 5
-9 +5 - 25
-6
-30
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- Nada mds facil, replicd Beremis, puedo explicar esa relacion curiosa, de un modo
elemental y simple.

- Dada cierta magnitud AB (representada en este caso por un segmento de recta),
podemos dividirla al medio, o en dos partes desiguales. La division en dos partes desigua-
les puede ser hecha, es claro, de una infinidod de , maneras diferentes.

Entre esas divisiones de AB en partes desiguales ¢habrd alguna preferible a las ofras?.

- Si, contesta el matemdtico. Existe una manera simpdtica de dividir un todo en dos
partes desiguales. Veamos en qué consiste esa forma de division.

Consideremos el segmento AB dividido en dos partes desiguales

A B

A PARTE MAYOR C PARTE MENOR B

Admitamos que esas partes desiguales representan la siguiente relacion
"El segmento total es a la parte mayor como la parte mayor es a la parte menor"
La proporcion es la siguiente:

SEGMENIQ TQTAI _  _PARTE MAYOR
PARTE MAYOR PARTE MENOR

O tambien:
AB_ _ _AC
AC CB

Esa division corresponde a la forma "simpdtica" que pueden presentar las dos partes
desiguales. Podemos formular la siguiente regla:

" Para que un todo, dividido en partes desiguales, parezca hermoso desde
el punto de vista de la forma, debe presentar entre la parte mayor y la
menor, la misma relaciéon que entre esta y el todo".

Actividad:

1. Haz una division diferente del segmento anterior y expresa la relacion en forma
de proporcion.

2. Asignale valores a los segmentos anteriores y comprueba el resultado.

3. Investiga el significado de los siguientes términos: turco, ciencia, harén, segmento.

4, Qué quiere decir: " ... hermoso desde el punto de vista de la forma..."

Tormado de: El Hombre que calculaba.
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REGLA DE TRES DIRECTA

Ejemplo 1:

Si Maria hornea 20 baldosas diariamente,
Jcudntas baldosas habrd homeado al cabo
de una semana?

Es un problema que se resuelve por medio
de una regla de ftres.

La "regla de tres" es una operacion matematica la cual consiste en hallar un valor
dados tfres valores conocidos. Se plantea de la manera siguiente:

En 1 dia Hameas 20 paldosas
En 7 dios hemeas x  paldosas

Como puedes ver es una proporcion directa, (a mas dias de frabajo mds baldosas
horneadas) la proporcion queda asi:

70 por lo tanto X = =

1
7

Sol.: Después de una semana (7 dias) Maria habrd horneado baldosas.
En este caso se dice que es una regla de tres directa.

Ejemplo 2:

En 2 dias el reloj del homo se atfrasa 40 segundos. (Cudnto se atrasard en 9 dias?
2 dias —sediasas, 40 segundos
9 dias seatesas,  x  dias

Es una proporcion directa, (@ mds dias mds segundos de atraso) la proporcion
queda asi:

2 _ 40 _9-40 _
o = X por lo tanto —— X 5

Sol.: En 9 dias el reloj del homo se atrasard segundos
En ambos ejemplos se dice que es una regla de tres directa.
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EJERCICIOS

1. Resuelva los siguientes problemas:

a. En una cooperativa de cultivo de papas recogemos 200 Kg. en 4 dias, ¢Cudntos
kilos recogeremos en 12 dias?

b. Si con 2 Kg. de harina se preparan 5 tortas, (Cudntos kilos de harina se necesitaran
para preparar 13 tortas iguales?

c. Si un pintor utiliza 7 galones de pintura para pintar 3 pisos de una casa, ¢Cudntos
galones necesitard para pintar 14 pisos iguales?

d. Un camionero recorre 750 Kms. cada dos dias ¢Cudntos kildmetros recorrerd en una
semana (7 dias)? ¢Y en 30 dias?
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LA MATEMATICA Y LA BELLEZA

(Lectura complementaria)

Uno de los hombres mds populares de Bagdad es un turco, llamado Hassan Muarique,
quien ejerce el cargo de jefe de guardias del sultan,

Habia yo observado que Hassan se tornaba dia a dia uno de los mds asiduos concurren-
tes del "Palito Dorado". Raro era el dia en que el guapo capitan de policia no se presentara
a hacer una consulta al calculista.

Hoy, al regresar de la mezquita, encontré a Muarigue en animada conversacion con
Beremis. Se trataba de la resolucion de un nuevo problema que parecia muy complicado,
pues vi al talentoso matemdtico, indeciso, analizando figuras y aplicando formulas sin llegar
a un resultado satisfactorio.

Al final se retird el turco con los guardias que lo acompanaban.

Sélo entonces pude oir la explicacion, de labios de Beremis, de aquel raro interés del
turco por la ciencia.

Me contd el calculista lo siguiente:

- Hassan Muarigue, capitdn de la guardia, resolvid casarse con una joven llamada Zaira.
No queria arriesgarse a pedir a la jovencita en casamiento, sin asegurarse previamente si
era hermosa o estaba desprovista de encantos. Ya habia recurrido a todos los artificios
imaginables para descubrir el rostro de Zaira. Ante ese inconveniente Hassan me ha pedido
lo auxiliase a resolver el problema. (¢COmMo deberd hacer para asegurarse antes del casa-
miento, de la belleza de su esposa?

Hallé original la consulta y le dije:

La matemdtica posee recursos maravillosos. Con el auxilio de dicha ciencia puede el
homiore calcular el peso de un camello, la altura de una torre o la belleza de una mujer. Y
como el me mird con ojos espantados, aclaré: si, con auxilio de una relacion geomeétrica,
puede el matemdtico determinar si una joven es hermosa o fea, es decir, si sus formas son
perfectas o0 no. Es enteramente innecesario, para el novio, ver el rostro de su futura esposa
para prevenirse contra cualquier desilusion. Basta disponer de media docena de medidas
y aplicar a ellas "la formula matemdtica de la belleza".

- Exigi que Hassan obtuviera ciertas medidas del rostro de Zaira. Esas medidas tomadas
en el interior del harén. Disponiendo de esas medidas aplique las formulas, calculé las relo-
ciones y llegué a los siguientes resultados:

" La joven Zaira es linda como la decimotercera huri del cielo de Alah"

- Es increible que pueda el digebra llegar a ese resultado. ¢ Es posible saber en quée
consiste esa formula matemdtica de belleza?.
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EJERCICIOS

1. Resuelva los siguientes ejercicios.

f) (Quée porcentaje es 5 de 8007?
g ) ¢Qué porcentaje es 4 de 10?
h) ¢Qué porcentaje es 60 de 7507
i) ¢ De qué nimero es 8 el 20%7?
j) ¢De qué numero es 160 el 80%?

a ) EL 25% de 70
b ) El 50% de 60

Cc ) El 20% de 80

d ) El 45% de 610
e ) El 40% de 1890

2. Resuelva los siguientes problemas:

a. Una bomba de gasolina vendié en un dia 1200 litros, de los cuales, 400 fueron para
aufobuses. (¢Qué porcentaje de gasolina fue vendido a los autobuses?

b. En una fdbrica hay 1200 empleados de los cuales el 45% son muijeres. ¢Cudntas
mujeres trabajan en la fabrica?

c. Un vendedor recibe el 20% de comision por las ventas realizadas. ¢cudnto recibird
por la venta de 65.000 Bs.?

d. En un cultivo se cosechan 750 Kg. de verduras, de los cuales el 45% es para el
comercio con ofras comunidades. (Cudntos Kg. estan destinados para el comercio?
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REGLA DE TRES INVERSA

Ejemplo 1:

20 obreros hacen un trabajo en 15 diacs.
(Cudnto tardardn 25 obreros en realizar el
mismo trabaqjo?

Cuantos mds obreros frabajen menor es
el tiempo para terminar la obra.

Este es un problema de proporcionalidad
inversa.

Se resuelve por medio de una regla de

tres inversa.

Este tipo de procedimiento, donde al aumentar una magnitud, la ofra disminuye,
decimos gue es una regla de tres inversas.

La regla de tres se plantea asi:
20 obreros NECESITAN 15 dias
20 obreros NECESITARAN X

Al ser proporcion inversa (a mds obreros / menos fiempo para concluir la obra)
la proporcion queda asi:

20 _ 15 por lo tanfo:  ——> X =20'—]5:
25 X 25
Sol.:25 obreros tardardn dias en realizar la misma obra.
Ejemplo 2:
En una pequena fabrica, si 6 costureras cosen todo el encargo en 12 horas,
(Cudnto tardardn 9 costureras?

6 costureras NECESITAN 12 horas

6 costureras NECESITARAN X NECESITARAN

Proporcion inversa ( a mds costureras menos horas de trabajo)

6 = 12 por lo tanto:. ——> X =ﬂ=

Q X Q

Sol.:9 costureras tardardn dias.
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EJERCICIOS

1. Resuelva en el espacio en blanco los siguientes problemas:

a. Si 7 obreros pintan todo un edificio en 40 dias, ¢Cudntos dias tardardn en
concluir el mismo frabagjo 20 pintores?

b. Sienuna cooperativa trabajan 30 personas para construir una escuela en 90
dias. ¢Cudnto tardardn si a los miemibros de la cooperativa se les unen otfras
15 personas mas?

c. Siun carro va a una velocidad de 80 Kms. por hora y llega a su destino en 5
horas. ¢Cudnto tardaria a una velocidad de 100 Kms. por hora?
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EL PORCENTAJE

El porcentaje de un nimero es la cantidad de unidades que hay por cada cien
unidades existentes en dicho nimero.

Ejemplo:

En la produccion del mes de marzo se fabricaron 500 tejas y por cada cien unida-
des se vendieron 36. ¢Cudntas no se vendieron?

S SSE S SS
TEAE TAUAE oz VAAaZE VaAvE

100 100 100 100 100 Produccion 500
36 36 36 36 36 vendidas 180
64 64 64 64 64 no vendidas 320

Esto se expresa de la siguiente manera:
36% (36 por ciento) de la produccion se vendio. (180 tejas)
64 % (64 por ciento) de la produccion no se vendio. (320 tejas)

Se puede decir ademds que :
- el 36% de 500 es 180
- el 64% de 500 es 320

Estos cdlculos se simplifican aplicando proporcionalidad y regla de ftres.

PROBLEMA 1 (ejemplo anterior):
Se fabrican 500 tejas y se vendiod el 36%. ¢Cudntas tejas se vendieron?

100 % —> i
PROBLEMA 2:
Se fabrican 500 tejasy se vendio 350 ¢Qué porcentaje se vendio?
100 % —>500Tequ 100 _ 500 ¥ = 188 . 350 _ 70%
X ~——> 350 Tejos X 350 568
PROBLEMA 3:

Si se vendieron 450 tejas y esa cantidad es el 90% de la produccion ¢Cudntas
tejas se fabricaron?

90 % — > 450 Tejos 90 _ 450 100 . 456 :
100% ——> x Tejos 100 x X=—"%g = 500 fejos



